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บทคดัย่อ 

บทความนี้น าเสนอการศกึษาและการหารปูทั่วไปของผลคูณของจ านวน n  หลักที่ทุกหลักเป็นเลข 1 กับจ านวน m  หลักที่ทุกหลัก

เป็นเลข 1 โดยที่ 2 n m   ผลการศกึษาพบรปูทั่วไปของผลคูณดังกล่าว ดังนี้  
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ส าหรับทุกจ านวนเตม็บวก m  และ n  โดยที่ 2 n m   

 

ค าส าคญั:  ผลคูณ จ านวนที่ทุกหลักเป็นเลข 1 
 

Abstract 

This paper presents the study and finding on a general form of a product of the n -digit number that every digit is 1 and the 

m -digit number that every digit is 1 where 2 n m  . The results show that a general form of the product is 
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for all positive integers m  and n  where 2 n m  . 
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บทน า 

ในความคิดของใครหลาย ๆ คน คณิตศาสตร์นับว่า

เป็นวิชาที่น่ากลัว ยุ่งยาก ซับซ้อน ไม่น่าเรียน และไม่

อยากพบเจอ แต่ทุกคนกย็ากที่จะหลีกเล่ียงไปได้ เพราะ

คณิตศาสตร์เป็นศาสตร์หนึ่ งที่ส  าคัญและใกล้ชิดเรา

ส าหรับการด ารงชีวิตประจ าวัน ความน่ากลัวของ

คณิตศาสตร์ที่ฝังอยู่ในความคิดของใครหลาย ๆ คน ซึ่ง

ไม่อาจรับรู้ ได้เลยว่าในความน่ากลัวนั้นได้แฝงไว้ด้วย

ความสวยงามและประโยชน์ของศาสตร์นี้  ความสวยงาม

ของคณิตศาสตร์ที่ เราพบเห็นกันได้บ่อย ๆ ก็ทั้งจาก

หนังสือ แหล่งอินเทอร์เน็ต และตามสื่อต่าง  ๆ โดย

บางคร้ังเราสงัเกตเหน็ความสมัพันธไ์ด้ง่าย บางครั้งเราก็

สงัเกตเหน็ความสมัพันธไ์ด้ยาก หรือแม้กระทั่งเราคิดว่า

ไม่น่ามีความสัมพันธ์กันเลย จากการที่ผู้เขียนได้ศึกษา

บทความวิจัยเบื้องต้น เรื่อง ความสวยงามวางนัยทั่วไป: 

การยกก าลังสองของจ านวนที่ทุกหลักเป็นเลข 1 (อยัเรศ 

เอี่ยมพันธ,์ 2554, น. 29-35) ผู้ เขียนได้เหน็ถึงความ

สวยงามและประโยชน์ของของผลการศึกษานั้น ดังนั้น 

บทความนี้ ผู้ เขียนจะขยายผลการศึกษาของบทความ

ข้างต้น โดยจะศึกษาและแสดงความสัมพันธข์องผลคูณ

ของจ านวน n  หลักที่ทุกหลักเป็นเลข 1 กบัจ านวน m  

หลักที่ทุกหลักเป็นเลข 1 โดยที่  2 n m   ส าหรับ
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การศึกษาและหารูปทั่วไปทางพีชคณิตของจ านวนที่ทุก

หลักเป็นเลข 1 นั้น ได้มีการศึกษาในหลายรูปแบบ โดย

ได้ประยุกต์ใช้จ านวนเศษเหลือ ดังนี้  เมื่อปี พ.ศ. 2554 

อยัเรศ (2554, น. 29-35) ได้ศึกษาและหารูปทั่วไป

ของผลการยกก าลังสองของจ านวนที่ทุกหลักเป็นเลขโดด 1 

โดยได้พบว่าผลการยกก าลังสองของจ านวนที่ทุกหลักเป็น

เลขโดด 1 นี้ สามารถเขียนอยู่ในรูปทั่ วไปได้ ดังนี้  

ก าหนดให้ n  เป็นจ านวนเตม็บวก จะได้ว่า 

 

2

#(1)

(111 1) 123 ( 1) ( 1) 321
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ธรีะยุทธ ชมชื่น และอยัเรศ เอี่ยมพันธ ์(2555, น. 1-10) 

ได้ศึกษาและหารูปทั่วไปของผลคูณของจ านวนสองหลัก

กบัจ านวนหลายหลักที่ทุกหลักเป็นเลข 1 โดยได้พบว่า

ผลคูณนี้สามารถเขยีนในรปูทั่วไปได้ ดงันี้  ก าหนดให้ m  

แทนเลขหลักสบิและ n  แทนเลขหลักหน่วยของจ านวน

สองหลัก mn  โดยที่ 9m n   จะได้ว่า 
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ก าหนดให้ m  แทนเลขหลักสบิและ n  แทนเลขหลัก

ห น่ ว ย ข อ ง จ า น ว น ส อ ง ห ลั ก  mn  โ ด ย ที่ 

1 , rm t m n s     และ 10 18m n    จะ

ได้ว่า 
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นิคม หวลอารมณ์ และอัยเรศ เอี่ยมพันธ์ (2556, น. 

51-58) ได้ศึกษาและหารูปทั่วไปของของผลคูณของ

จ านวนเต็มใด ๆ กับจ านวนหลายหลักที่ ทุกหลักเป็น

จ านวนเตม็เดียวกนั โดยในกรณีเฉพาะเป็นจ านวนที่ทุก

หลักเป็นเลข 1 นั้น สามารถเขียนในรูปทั่วไปได้  ดังนี้  

ก าหนดให้ n  และ p  เป็นจ านวนเตม็บวก จะได้ว่า 

#(1) #( )

111 1
p n p

n nnn n
 

   และ 
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111 1 ( ) ( )( )( ) ( )
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ธรีะยุทธ ชมชื่น และอยัเรศ เอี่ยมพันธ ์(2556, น. 61-71) 

ได้ศึกษาและหารูปทั่วไปของผลคูณของจ านวนสามหลัก

และสี่หลักกบัจ านวนหลายหลักที่ทุกหลักเป็นเลข 1 โดย

ได้พบว่าผลคูณนี้  สามารถเขียนในรูปทั่วไปได้  ดังนี้  

 

ก าหนดให้ , ,q p s  และ r  เ ป็นจ านวนนับ โดยที่ 

q sqpsr p r  และ n  เ ป็นจ านวนเต็มบวก ซึ่ ง 

2n   จะได้ว่า 
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#( ) 2

111 1 ( )( )( ) ( )

q s

q s q q q s q s q s q s s s
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อยัเรศ เอี่ยมพันธ ์(2556, น. 919-927) ได้ศึกษาและ

หาความสมัพันธข์องจ านวนหลายหลักที่ทุกหลักเป็นเลข 1 

กบัสมการเชิงเส้น โดยได้พบว่าความสมัพันธน์ี้สามารถ 

เขยีนในรปูทั่วไปได้ ดงันี้  ก าหนดให้ n  เป็นจ านวนเตม็

บวก ซึ่ง 2n   จะได้ว่า
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กรกนก ชุมภรูัตน์ และอยัเรศ เอี่ยมพันธ ์(2557) ได้

ศึกษาและหารูปทั่วไปของผลคูณของจ านวนที่ทุกหลัก

เป็นเลขโดด 1 กบัพหุคูณของเลขโดด 9  โดยได้พบว่า

ผลคูณนี้สามารถเขยีนในรปูทั่วไปได้ ดงันี้  ก าหนดให้ m  

และ n  เป็นจ านวนเตม็บวก จะได้ว่า  

 

#(1) #(9) 1

9 111 1 ( 1)999 9(10 )
m m

n n n
  
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บทความนี้ จึงมีวัตถุประสงค์เพ่ือศึกษาและหารูป

ทั่วไปของผลคูณของจ านวน n  หลักที่ทุกหลักเป็นเลข 1 

จ านวนกับจ านวน m  หลักที่ทุกหลักเป็นเลข 1 โดยที่ 

2 n m   โดยเคร่ืองมือหลักที่ เราใช้ในการสร้าง

จ านวนเศษเหลือ และพิสูจน์ทฤษฎีบทหลัก ได้แก่

ขั้นตอนวิธีการหาร และหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์ 

ซึ่งกล่าวไว้ดงันี้  

ทฤษฎีบท 1 ขั้นตอนวิธีการหาร (The Division 

Algorithm) (Clark, 2002) ถ้า a  และ b  เป็นจ านวน

เตม็ โดยที่ 0b   แล้วมีจ านวนเตม็ q  และ r  เพียง

ชุดเดยีวเท่านั้น ซึ่ง 

a b q r    และ 0 | |r b   

ทฤษฎีบท 2 หลกัการอุปนยัเชิงคณิตศาสตร์ (The 

Principle of Mathematical Induction) (Clark, 2002) 

ก าหนดให้ ( )P n  แทนข้อความเกี่ยวกบัจ านวนเตม็บวก 

n  และก าหนดให้ 0n  เป็นจ านวนเตม็บวก ซึ่งสอดคล้อง

กบัข้อความต่อไปนี้  

 

0( )P n  เป็นจริง 

2. ถ้า ( )P k  เป็นจริง ส าหรับจ านวนเตม็บวก 0k n  

แล้ว ( 1)P k   เป็นจริง 

สรุปได้ว่า ( )P n  เป็นจริง ส าหรับทุกจ านวนเต็มบวก 

0n n  

 ต่อไปจะแนะน าให้รู้จักกับจ านวนเศษเหลือ 

ซึ่งเป็นเคร่ืองมอืที่ส  าคญัส าหรับการศึกษาของบทความนี้  

 จากขั้นตอนวิธกีารหาร (อยัเรศ เอี่ยมพันธ,์ 

2554, น.29-35) และ (ณัฐวุฒิ พลอาสา และอยัเรศ 

เอี่ยมพันธ,์ 2556, น. 25-30) ได้นิยามจ านวนเศษ

เหลือ (remainder number) ไว้ดังนี้  ก าหนดให้ a  เป็น

จ านวนเตม็ใด ๆ และ 10b   ท าให้ได้ว่ามีผลหาร q  

และ เศษ เหลื อ  r  ซึ่ ง จ ะ ไ ด้  10a q r    แล ะ 

0 10r   นั่นคอื r  เป็นเลขโดด นิยาม 

 

 : qa r    (1) 

เช่น 

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 0 20 0 60 0 180 0 200 0

1 1 21 1 61 1 181 1 201 1

2 2 22 2 62 2 182 2 202 2

9 9 29 9 69 9 189 9 209 9

    

    

    

    

 

และ 

0 2 6 18 20

1 3 7 19 21

1 3 7 19 21

1 3 7 19 21

0 0 20 0 60 0 180 0 200 0

1 9 21 9 61 9 181 9 201 9

2 8 22 8 62 8 182 8 202 8

9 1 29 1 69 1 189 1 209 1

   

    

    

    

        

         

         

         
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เพ่ือความสะดวก ยังคงจะเขียน 0 r  ด้วย r  ส าหรับทุก

จ านวนเตม็ r  ซึ่ง 0 10r    

 

บทนิยาม 1 (ณัฐวุฒิ พลอาสา และอัยเรศ เอี่ยมพันธ์, 

2556, น. 25-30) ก าหนดให้   แทนเซตของ

จ านวนใน (1) ทั้งหมด นั่นคอื 

  

{ | ,q r q r   และ 0 10}r   (2) 

 

และเราจะเรียกสมาชิกของ  ว่า จ านวนเศษเหลือ 

(remainder number) เพ่ือให้เข้าใจในผลลัพธ์ของการ

ประยุกตใ์ช้ทฤษฎบีทจากบทความนี้  จะแนะน าการแปลง

จ านวนเศษเหลือที่ได้จาก (1) กลับเป็นเลขฐานสบิปกต ิ

เนื่องจากจ านวนเศษเหลือเป็นจ านวนที่เลขในแต่ละหลัก

อาจจะไม่ใช่เลขโดด ซึ่งมีค่ามากกว่าหรือเท่ากับสิบ แต่

จ านวนในระบบเลขฐานสบิเป็นจ านวนที่เลขในแต่ละหลัก

เป็นเลขโดด และจากหลักการบวกเลขปกติ หากผลบวก

มีค่ามากกว่าหรือเท่ากับสิบและเขียนเป็นจ านวนเศษ

เหลือ 
q r  เมื่อ q  คอืผลหาร และ r  คอืเศษเหลือ (เลข

โดด) จากการหารด้วยเลข 10  แล้วน าผลหาร q  ไปทด

ที่หลักหน้า ฉะนั้นจึงสรุปเป็นวิธีการแปลงจ านวนเศษ

เหลือกลับเป็นเลขฐานสบิปกติได้โดยการบวกทแยงจาก

เศษเหลือตัวขวากับผลหารตัวซ้าย ซึ่งกค็ือการทดเลข

ปกตินั่นเอง เพ่ือให้เข้าใจได้ง่ายขอยกตัวอย่างการแปลง

จ านวน 11 2 36 6524 0204 5 253 55  ที่ได้จากการเรียง

กนัของจ านวนเศษเหลือกลับเป็นเลขฐานสบิ ดงันี้  

 

11 2 36 65

1 4 6

1 1

24 0204 5 253 55 2(4 11)020(4 2)(5 36)25(3 65)55

2(15)0206(41)25(68)55

2 50206 125 855

(2 1)5020(6 4)12(5 6)855

35020(10)12(11)855

35020 012 1855

3502(0 1)01(2 1)1855

350210131855

    





   





  



 

 

การแปลงจ านวนเต็มบวกเป็นจ านวนเศษเหลือนั้นจะ

สังเกตเห็นว่าท าได้ง่าย แต่หากจะแปลงจ านวนเตม็ลบ

เป็นจ านวนเศษเหลือนั้นท าได้ไม่ง่ายนัก ดังนั้นบทตั้ง 1 

(ณัฐวุฒิ พลอาสา และอยัเรศ เอี่ยมพันธ,์ 2556, น. 

25-30) มีประโยชน์อย่างมากส าหรับการแปลงจ านวน 

 

เต็มลบเป็นจ านวนเศษเหลือ โดยได้แสดงให้เห็นถึง

ลักษณะของจ านวนเศษเหลือของจ านวนเตม็ลบด้วย และ

ได้นิยามการด าเนินการทวิภาค (binary operation)  

บน  โดย 

( )

( ); 0 9

; 10,

q t

t

bq t b

q

r s r s
s

r s r a
r

sa



 

   
 

   
 ส าหรับทุก ,q tr s  

 

บทตั้ง 1 (ณฐัวฒิุ พลอาสา และอยัเรศ เอี่ยมพันธ,์ 

2556, น. 25-30) ก าหนดให้ n  ซึ่ง qn r

แล้ว 

( 1)

0 ; 0

(10 ) ; 0

q

q

r
n

r r



 


  

 
 (3) 
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ทฤษฎีบท 3 (อภิสิทธิ์ เมืองมา และอัยเรศ เอี่ยมพันธ์, 

2556, น. 48-58) มีประโยชน์อย่างมากส าหรับ

บทความนี้  ซึ่งกล่าวไว้ดงันี้  

 

ทฤษฎีบท 3 (อภิสทิธิ์ เมืองมา และอยัเรศ เอี่ยมพันธ์, 

2556, น. 48-58) ก าหนดให้  

 

1 2 3, , , , ,ns s s s m  ซึ่ง 0 9is   จะได้ว่า 

 

1 2 3 1 2 3

#(0)

1000 0m n n

n

s s s s m s s s s


   (4) 

 

บทนิยาม 2 และบทตั้ง 2 เพ่ิมความสะดวกและมี

ประโยชน์อย่างมากส าหรับการศึกษาในบทความนี้  

 

บทนิยาม 2 (อยัเรศ เอี่ยมพันธ,์ 2554, น. 29-35)  

ส าหรับทุกจ านวนเตม็บวก n  นิยาม 

 

[ ]

#(1)

1 111...1n

n

                                         (5) 

 

บทตั้ง 2 (อัยเรศ เอี่ยมพันธ์, 2554, น. 29-35) 

ส าหรับทุกจ านวนเตม็บวก 2n  จะได้ว่า  

 

1

[ ] [ 1]1 10 1n

n n



 
 (6) 

 

ผลการศึกษา 

 

จากการสังเกตลักษณะทางพีชคณิตของผลคูณของ

จ านวน  กบัจ านวน  โดยที่  ท าให้

เราพบความสมัพันธข์องผลลัพธท์ี่มลัีกษณะน่าสนใจ เมื่อ 

 และ  ดงันี้  

 

 

 

 

 

[4] [4]

[4] [5]

[4] [6]

[4] [7]

[4] [8]

[4] [9]

4

44

444

4444

44444

444444

1 1 123 321 : #(4) 1 4 4 1

1 1 123 321 : #(4) 2 5 4 1

1 1 123 321 : #(4) 3 6 4 1

1 1 123 321 : #(4) 4 7 4 1

1 1 123 321 : #(4) 5 8 4 1

1 1 123 321 : #(4) 6 9 4 1

     

     

     

     

     

     

 (6) 

 

จากความสมัพันธใ์น (7) เราสงัเกตเหน็ความสมัพันธ์

ของผลลัพธ์ที่มีลักษณะน่าสนใจของผลคูณของจ านวน 

[4]1  กับจ านวน [ ]1 m  โดยที่  4,5,6, ,9m   และ

เราสามารถเขยีนในรปูทั่วไปจากข้อสงัเกตได้ดงันี้  

 

[4] [ ]

#(4) 4 1

1 1 123444 4321m

m  

      

  

ต่อไปจะแสดงตัวอย่างเพ่ือน าไปสู่การศึกษาและหา

รูปทั่วไปของผลคูณของจ านวน [ ]1 n  กับจ านวน [ ]1 m  

โดยที่ 2 n m   ดงันี้  

 

 

 

 

 

 

 

[ ]1 n [ ]1 m 2 n m 

4n  4,5,6, ,9m 
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ตวัอย่าง 1 ผลลัพธข์อง [10] [13]1 1  สามารถหาได้ถูกต้องและสอดคล้องกบัความสมัพันธ ์(6) ที่เราพบ ดงันี้  

[10] [13]

1 1 1 1

1

1 1 123456789(10)(10)(10)(10)987654321

123456789 0 0 0 0987654321

12345678(9 1)(0 1)(0 1)(0 1)0987654321

12345678(10)11109876543321

12345678 011109876543321

1234567(8 1)011109876543321

1234567

 



    





 

 901110987654321

 

ตรวจค าตอบจากการค านวณโดยโปรแกรมคอมพวิเตอร ์

 
  รูปท่ี 1: [10] [13]1 1  

 

ฉะนั้น จากความสมัพันธ ์(6) เราจึงสรปุเป็นข้อสงสยัได้

ดงัต่อไปนี้  

1. เราสามารถเขยีนรปูทั่วไปที่แน่นอนของผลคูณของ

จ านวน [ ]1 n  กับจ านวน [ ]1 m  โดยที่  2 n m   ได้

หรือไม่  

2. หากเราสามารถเขยีนรปูทั่วไปที่แน่นอนของผลคูณ

นี้ ได้ แล้วรูปทั่วไปของผลคูณนี้ จะมีลักษณะเหมือนกับ

ความสมัพันธ ์(6) ที่เราพบหรือไม่  

ทฤษฎีบท 5 เป็นทฤษฎีบทหลักของบทความนี้  

ซึ่งจะตอบข้อสงสัยข้างต้นของเราได้ และเป็นการขยาย

ผลการศึกษาของอยัเรศ เอี่ยมพันธ ์(2554, น. 29-35) 

ที่ได้น าเสนอไว้ในทฤษฎบีท 4 ต่อไปนี้    

 

ทฤษฎีบท 4 (อยัเรศ เอี่ยมพันธ,์ 2554, น. 29-35) ส าหรับทุกจ านวนเตม็บวก n  จะได้ว่า 

 
2

[ ](1 ) 123 ( 1) ( 1) 321n n n n       (7) 

 

ทฤษฎีบท 5 ส าหรับทุกจ านวนเตม็บวก m  และ n  โดยที่ 2 n m   จะได้ว่า 

 
[ ] [ ]

#( ) 1

1 1 123 ( 1) ( 1) 321n m

n m n

n nnn n n
  

         (8) 

 

การพสูิจน ์ก าหนดให้ n  เป็นจ านวนเตม็บวก และก าหนดให้ ( )P m  แทนข้อความ  

[ ] [ ]

#( ) 1

1 1 123 ( 1) ( 1) 321n m

n m n

n nnn n n
  

        

 

ส าหรับทุกจ านวนเตม็บวก m  โดยที่ 2 n m   

ถ้า m n  แล้ว ( )P n  เป็นจริง โดยทฤษฎบีท 4 สมมุตว่ิา ( )P k  เป็นจรงิ เมื่อ k  เป็นจ านวนเตม็บวก ซึ่ง k n  

จะได้ว่า 
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[ ] [ ]

#( ) 1

1 1 123 ( 1) ( 1) 321n k

n k n

n nnn n n
  

        

พิจารณา  

[ ] [ 1] [ ] [ ]

[ ] [ ] [ ]

#(1) #(0) #( ) 1

#(0) #(1) 1 #(0) #( ) 1

1 1 1 (10 1 )

(1 10 ) (1 1 )

(111 1000 0) 123 ( 1) ( 1) 321

1000 0 111 1000 0 123 ( 1)

k

n k n k

k

n n k

n k n k n

n k n k n k n

n nnn n n

n nnn n



    

       

   

   

        

        

#(0) #( ) 1

#(0) #( ) ( 1) 1

#( ) ( 1) 1

#( ) ( 1

( 1) 321

1000 0 234 ( 1) 321

1000 0 234 ( 1) ( 1) 321

1234 ( 1) ( 1) 321

123 ( 1)

n k n k n

n k n k n

n k n

n k

n

n nnn n n

n nnn n n

n nnn n n

n nnn n

    

     

   

 

 

      

       

     

   
) 1

( 1) 321
n

n
 

 

 

 

ฉะนั้น ( 1)P k  เป็นจรงิ ดงันั้นโดยหลักการอปุนัยเชิงคณติศาสตร์ จะได้ว่า  

 
[ ] [ ]

#( ) 1

1 1 123 ( 1) ( 1) 321n m

n m n

n nnn n n
  

         

ส าหรับทุกจ านวนเตม็บวก m  และ n  โดยที่ 2 n m   

  

 จากทฤษฎบีทข้างต้น เราสามารถน ามาประยุกตใ์ช้ในการหาผลลัพธไ์ด้ง่ายขึ้นดงัตวัอย่างต่อไปนี้  

ตวัอย่าง 2 จงหาผลลัพธข์อง [6] [8]1 1  

วิธีท า โดยทฤษฎบีท 5 จะได้ว่า 

 [6] [8]

#(6) 3

1 1 12345 666 54321


   

ตรวจค าตอบจากการค านวณโดยโปรแกรมคอมพวิเตอร ์

 
  รูปท่ี 2: [6] [8]1 1  

 

 

 

 

 

 

(โดยบทตั้ง 2) 
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ตวัอย่าง 3 จงหาผลลพัธข์อง [15] [22]1 1  

วิธีท า โดยทฤษฎบีท 5 จะได้ว่า 

 

 1

[15] [22]

# 15 8

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1

# 5 8

#(6) 8

1

#(6) 8

1 1 123 (14) (15)(15)(15) (15) (14) 321

123 9 0 1 2 3 4 5 5 5 5 4 3 2 1 09 321

12345678(10)123456666666654320987654321

12345678 0123456666666654320









 







#(6) 8

987654321

123456790123456666666654320987654321




 

ตรวจค าตอบจากการค านวณโดยโปรแกรมคอมพวิเตอร ์

 
   รูปท่ี 3: [15] [22]1 1  

 

ตวัอย่าง 4 จงหาผลลพัธข์อง [100] [20]1 1  

วิธีท า โดยทฤษฎบีท 5 จะได้ว่า 

[100] [20] [20] [100]

#(20) 81

1 2 2 2 2 1

#(20) 81

#(2) 81

1 1 1 1

123 (19) (20)(20)(20) (20) (19) 321

123 9 0 0 0 0 9 321

1234567901234567901222 20987654320987654321







  







 

 

ตรวจค าตอบจากการค านวณโดยโปรแกรมคอมพวิเตอร ์

 
   รูปท่ี 4: [100] [20]1 1  
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บทสรุป 

 

จากการศึกษาผลคูณของจ านวน 

#(1)

111...1
n

 กบัจ านวน 

#(1)

111...1
m

 โดยที่ 2 n m   โดยใช้หลักการอุปนัยเชิง

คณติศาสตร์และจ านวนเศษเหลือเป็นเครื่องมือส าคัญใน

การพิสจูน์ ท าให้ตอบข้อสงสยัข้างต้นทั้งสองข้อของเราได้ 

ดงันี้  

1. เราสามารถเขียนรูปทั่วไปที่แน่นอนของผลคูณ

ของจ านวน [ ]1 n  กบัจ านวน [ ]1 m  โดยที่ 2 n m   ได้ 

ดงัที่กล่าวไว้ในทฤษฎบีท 5 ดงันี้  

[ ] [ ]

#( ) 1

1 1 123 ( 1) ( 1) 321n m

n m n

n nnn n n
  

         

ส า ห รั บ ทุ ก จ า น วน เ ต็มบวก  m  แ ล ะ  n  โ ด ยที่ 

2 n m   

2. รปูทั่วไปที่แน่นอนของผลคูณนี้ที่ได้ตามทฤษฎบีท 

5 นั้น มลีักษณะเหมอืนกบัความสมัพันธ ์(6) ที่เราพบ 

 ดังนั้น เราสามารถหาผลลัพธ์ของผลคูณของ

จ านวน [ ]1 n  กับจ านวน [ ]1 m  โดยที่  2 n m   ได้

อย่างรวดเรว็ โดยไม่ต้องใช้โปรแกรมคอมพิวเตอร์ หรือ

เคร่ืองคดิเลขในการช่วยหาผลลัพธ ์เพียงเรามเีคร่ืองมอืที่

เหมาะสม นั่นคือบทตั้งและทฤษฎีบทของบทความนี้  

เพียงเท่านี้ เราจึงขจัดปัญหาความยุ่งยากในการค านวณหา

ผลลัพธ์ อีกทั้งยังแสดงให้เห็นถึงความสวยงามของรูป

ทั่วไปที่แน่นอนของผลลัพธ์และการพิสูจน์ในแบบ

คณติศาสตร์อกีด้วย 

 จากบทความนี้  ผู้ อ่านสามารถศึกษาและหารูป

ทั่วไปที่แน่นอนของผลคูณของสองจ านวนที่ทุกหลักเป็น

เลขโดดอื่นได้ จากการสงัเกตผลคูณของสองจ านวนที่ทุก

หลักเป็นเลข 3  เช่นเดียวกับบทความนี้  ท าให้พบ

ความสมัพันธท์ี่น่าสนใจ ดงันี้ 

 

[2] [2]

[2] [3]

[2] [4]

[2] [5]

[2] [6]

[2] [7]

3 3 1089 : #(9) 0 2 2

3 3 10 89 : #(9) 1 3 2

3 3 10 89 : #(9) 2 4 2

3 3 10 89 : #(9) 3 5 2

3 3 10 89 : #(9) 4 6 2

3 3 10 89

9

99

99

: #(9)

9

9999

999 7 29 59

    

    

    

    

    

    

 

 
ด้วยเหตุนี้  หากผู้ อ่านเริ่มท าการศึกษาลักษณะทาง

พีชคณติของผลคูณของสองจ านวนที่ทุกหลักเป็นเลขโดด 

เช่นเดียวกับบทความนี้ กค็าดว่าน่าจะได้สตูรการค านวณ

เช่นกัน และสูตรที่ได้จากการศึกษาจะเป็นการช่วยเพ่ิม

ความสะดวกในการค านวณต่าง ๆ และนอกจากผล

การศึกษาที่ได้แล้ว ผู้อ่านจะได้พบกบัความสวยงามของ

คณติศาสตร ์

 

 

 

 

 

 

 

 

กิตติกรรมประกาศ 

 

ผู้เขยีนขอขอบพระคุณผู้ประเมินบทความวิชาการทุก

ท่าน ส าหรับข้อคิดเหน็และข้อเสนอแนะที่เป็นประโยชน์

อย่างมากในการปรับปรงุบทความให้ส าเรจ็ลุล่วงได้อย่าง

สมบูรณ ์โดยบทความนี้ ได้รับการสนับสนุนจากกลุ่มวิจัย: 

Group for Young Algebraists in University of Phayao 

(GYA) 

 

 

 

 

 

 

 



21 
 

 

Naresuan University Journal: Science and Technology 2014; 22(2) 

เอกสารอา้งอิง 

 

กรกนก ชุมภูรัตน์ และอัยเรศ เอี่ยมพันธ์. (2557). 

ความสวยงามวางนัยทั่วไป: ผลคูณของจ านวนที่ทุกหลัก

เป็นเลขโดด 1 กบัพหุคูณของเลขโดด 9. วารสารวชิาการ 

มหาวทิยาลยัราชภฎัสงขลา, 7(1), 64-74. 

 

ณฐัวุฒิ พลอาสา และอยัเรศ เอี่ยมพันธ.์ (2556). ความ

สวยงามวางนัยทั่วไป: การเริ่มต้นของกรปุของจ านวนเศษ

เหลือ. วารสารนเรศวรพะเยา, 6(1), 25-30. 

 

นิคม  หวลอารมณ์ และอยัเรศ  เอี่ยมพันธ.์ (2556). 

ความสวยงามวางนัยทั่วไป: ผลคูณของจ านวนเตม็ใด ๆ 

กบัจ านวนหลายหลักที่ทุกหลักเป็นจ านวนเตม็เดียวกัน. 

วารสารมหาวทิยาลยัทกัษิณ, 16(1), 51-58. 

 

ธีระยุทธ  ชมชื่น และอัยเรศ  เอี่ยมพันธ์. (2555). 

ความสวยงามวางนัยทั่วไป: ผลคูณของจ านวนสองหลัก

กบัจ านวนที่ทุกหลักเป็นเลข 1. วารสารวจิยั มหาวทิยาลยั

ราชภฏัพิบูลสงคราม, 8(15-16), 1-10. 

 

ธีระยุทธ  ชมชื่น และอัยเรศ  เอี่ยมพันธ์. (2556). 

ความสวยงามวางนัยทั่วไป: ผลคูณของจ านวนสามหลัก

และสี่หลักกับจ านวนหลายหลักที่ ทุกหลักเป็นเลข 1. 

วารสารมหาวทิยาลยัราชภฏัสกลนคร, 5(10), 61-71. 

 

อภิสิทธิ์ เมืองมา และอัยเรศ เอี่ยมพันธ์. (2556).  

ความสวยงามวางนัยทั่วไป: การนิยามจ านวนหลายหลักที่ 

แต่ละหลักเป็นจ านวนเตม็. วารสารวชิาการ มหาวิทยาลยั 

ราชภฏัอุตรดิตถ,์ 8(2), 48-58. 

 

อยัเรศ เอี่ยมพันธ.์ (2554). ความสวยงามวางนัยทั่วไป: 

การยกก าลังสองของจ านวนที่ทุกหลักเป็นเลข 1. วารสาร

นเรศวรพะเยา, 4(2), 29-35. 

 

อยัเรศ เอี่ยมพันธ.์ (2556). ความสวยงามวางนัยทั่วไป: 

จ านวนที่ทุกหลักเป็นเลข 1 และสมการเชิงเส้น. วารสาร

วทิยาศาสตร ์มข, 41(4), 919-927. 

 

Clark, W. E. (2002). Elementary Number Theory. 

n.p.: Department of Mathematics, University of 

South Florida. 

 

 

 

 

 


