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บทคดัย่อ 

งานวิจัยน้ีมีวัตถุประสงค์เพ่ือหาพ้ืนที่ของเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส พ้ืนที่ของรูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสและความสมัพันธ์ระหว่าง

พ้ืนที่ของเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสกับพ้ืนที่ของรูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสโดยใช้วิธีการของแคลคูลัสและเรขาคณิตวิเคราะห์ ซ่ึงผล

การศกึษาพบว่า เซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสมีพ้ืนที่เท่ากบั 4/3 เท่าของพ้ืนที่รปูสามเหล่ียมแนบในเซกเมนต์พาราโบลา รปูสามเหล่ียมของอาร์คิ

มีดีสมีพ้ืนที่เท่ากับ 2 เท่าของพ้ืนที่รูปสามเหล่ียมแนบในเซกเมนต์พาราโบลา และ พ้ืนที่ของเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสกับพ้ืนที่ของรูป

สามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสมีความสมัพันธก์นัโดยที่เซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสมีพ้ืนที่เท่ากบั 2/3 เท่าของพ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีส 

 

ค าส าคญั: เซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส   รปูสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีส 

 

Abstract 

The purposes of this article were to study the area of Archimedes’ parabolic segment, the area of Archimedes’ triangle and 

the relationship of the area of Archimedes’ parabolic segment and Archimedes’ triangle by using calculus and analytic geometry 

method. The results showed that the area of Archimedes’ parabolic segment was 4/3 times as the area of inscribed triangle, the 

area of Archimedes’ triangle was 2 times as the area of inscribed triangle and the area of Archimedes’ parabolic segment was 

2/3 times as the area of Archimedes’ triangle.  

 

Keywords: Archimedes’ parabolic segment, Archimedes’ triangle 

  

บทน า 

 

อาร์คิมีดีส (Archimedes) นักคณิตศาสตร์ชาวกรีก 

(287-212 ปี ก่อนคริสต์ศักราช) ได้ใช้ระเบียบวิธี

เกษียณ (method of exhaustion) รวมทั้งวิธีเชิงกล

ศาสตร์ (method of mechanics) ในการศึกษาสมบัติของ

เซกเมนต์พาราโบลาและสร้างทฤษฎีบทเกี่ ยวกับ 

เซกเมนต์พาราโบลา (Heath, 1897; Stein, 1999; 

Broline, 2009; Hahn, 2010; Seely, 2014) ซึ่งถือ

เป็นข้อค้นพบที่มีชื่อเสียงและได้รับการยกย่องจากนัก

คณติศาสตร์ในยุคหลัง 

 เซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส (Archimedes’ 

Parabolic Segment) หมายถงึ อาณาบริเวณที่ถูกปิดล้อม

ด้วยโค้งพาราโบลาและคอร์ดที่ลากเชื่อมจุดสองจุดซึ่งอยู่

บนโค้งพาราโบลานั้น (Erbas, 2000) และเมื่อลากเส้น

ตรงสมัผัสโค้งพาราโบลาที่จุดปลายทั้งสองของคอร์ดไป

พบกันที่จุดภายนอกของเซกเมนต์พาราโบลาจะเกิดรูป

สามเหล่ียมของอาร์คิมีดีส (Archimedes’ Triangle) ซึ่ง

หมายถึง รูปสามเหล่ียมที่มีฐานเป็นคอร์ดของเซกเมนต์

พาราโบลาของอาร์คิมีดีสและมีด้านสองด้านเป็นเส้น

สมัผสัที่สมัผัสโค้งพาราโบลาที่จุดปลายทั้งสองของคอร์ด 

(Woltermann, 2014) 
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รูปที่ 1 เซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์คิมีดีสและรปูสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีส 
 

 

 โค้งพาราโบลาตัดกบัคอร์ด AB ที่ จุด A และ จุด B 

(รปูที่ 1.1) ให้ จุด V เป็นจุดสมัผัสที่เกดิจากเส้นตรงซึ่ง

สัมผัสกับโค้งพาราโบลาและขนานกับคอร์ด AB เรียก 

เซกเมนต์ ABV ว่า เซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส 

(รูปที่ 1.2) เรียก คอร์ด AB ว่า ฐาน (base) เรียก จุด 

V ว่า จุดยอด (vertex) เรียก เส้น VS ซึ่งลากจากจุด

ยอดยอดมาแบ่งครึ่งฐาน AB ที่จุด S ว่า แกน (axis) 

โดยมี รูปสามเหล่ียม ABV เป็นรูปสามเหล่ียมแนบใน 

(inscribed triangle) เซกเมนต์พาราโบลาซึ่ งมีฐาน

เดียวกันและมีจุดยอดร่วมกัน (รูปที่  1.3) เรียก รูป

สามเหล่ียมที่มีฐาน AB ร่วมกบัเซกเมนต์พาราโบลาและ

มด้ีานทั้งสอง คอื ด้าน AC และ ด้าน BC เป็นเส้นสมัผัส

โค้งพาราโบลาที่ จุด A และ จุด B ลากมาพบกนัที่จุด C 

ว่า รปูสามเหล่ียมของอาร์คมิดีสี (รปูที่ 1.4) 

 เนื่องจากเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสและรูป

สามเหล่ียมของอาร์คมิดีสีมคีวามเกี่ยวข้องสมัพันธใ์นเชิง

โครงสร้าง กล่าวคอื เป็นรปูเรขาคณิตที่มีฐานร่วมกนัและ

ด้านทั้งสองด้านของรูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสกค็ือ

เส้นสัมผัสโค้งพาราโบลาที่จุดปลายทั้งสองของฐานของ

เซกเมนต์พาราโบลา ดังนั้ นในการศึกษาครั้ งนี้ จึงมี

วัตถุประสงค์เพ่ือ หาพ้ืนที่ของเซกเมนต์พาราโบลาของ

อาร์คมิดีสี พ้ืนที่ของรูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสและมุ่ง

อธิบายถึงความสัมพันธ์ระหว่างพ้ืนที่ของเซกเมนต์

พาราโบลาของอาร์คิมีดีสกบัพ้ืนที่ของรูปสามเหล่ียมของ

อาร์คิมีดีสโดยใช้วิธีการของแคลคูลัสและเรขาคณิต

วิ เ คร า ะ ห์อัน เ ป็นการขยายขอบเ ขตความรู้ ท า ง

คณติศาสตร์ให้กว้างขวางยิ่งขึ้น 

 

วิธีการศึกษาและวสัดุอุปกรณ ์

 

 การวิจัยเพ่ือศึกษาความสัมพันธ์ระหว่างพ้ืนที่ของ

เซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสกับพ้ืนที่ของรูป

สามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสด า เนินการตามขั้ นตอน

ดงัต่อไปนี้  

 ศึกษาความรูพ้ื้ นฐาน โดยการศึกษาบทนิยาม

เกี่ ยวกับเซกเมนต์พาราโบลาของอา ร์คิมีดีส  รูป

สามเหล่ียมของอาร์คิมีดีส พิสจูน์ทฤษฎีบทและบทแทรก

ที่เกี่ยวข้องเพ่ือสร้างความรู้ พ้ืนฐานส าหรับการวิจัย 

 หาพื้ น ท่ีของรูปสามเหลี่ยมแนบในเซกเมนต์

พาราโบลา เป็นการด าเนินการเพ่ือให้ได้มาซึ่งพ้ืนที่ของ

รูปสามเหล่ียมแนบในเซกเมนต์พาราโบลาโดยใช้วิธีการ

ของเรขาคณติวิเคราะห์ เมทริกซ์และดเีทอร์มแินนต์ 

 หาพื้ นท่ีของเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส 

เป็นการใช้วิธีการทางแคลคูลัสและเรขาคณิตวิเคราะห์ 

โดยการประยุกต์ความรู้ เร่ืองปริพันธ์เพ่ือหาพ้ืนที่ของ

เซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์คมิดีสี 

 หาพื้ นท่ีของรูปสามเหลี่ยมของอารคิ์มีดีส เป็นการ

แสดงการพิสจูน์เพ่ือหาพ้ืนที่ของรูปสามเหล่ียมของอาร์คิ

มดีสีโดยใช้ความรู้ เกี่ยวกบัเรขาคณติของยุคลิด 
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 หาความสัมพันธ์ระหว่างพื้ น ท่ีของเซกเมนต์

พาราโบลาของอารคิ์มีดีสกบัพื้ นท่ีของรูปสามเหลี่ยม

ของอารคิ์มีดีส เป็นการแสดงการเปรียบเทยีบพ้ืนที่ของ

รปูเรขาคณติทั้งสองโดยใช้อตัราส่วน 

 

ผลการศึกษา 

 

 1. ความรูพ้ื้ นฐาน 

  บทนิยาม 1 เซกเมนตพ์าราโบลาของอารคิ์มี

ดีส (Archimedes’ Parabolic Segment) หมายถงึ อาณา

บริเวณที่ถูกปิดล้อมด้วยโค้งพาราโบลาและคอร์ดที่ลาก

เชื่อมจุดสองจุดซึ่งอยู่บนโค้งพาราโบลานั้น 

  บทนิยาม 2 รูปสามเหลี่ยมของอาร์คิมีดีส 

(Archimedes’ Triangle) หมายถึง รูปสามเหล่ียมที่มี

ฐานเป็นคอร์ดของเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส

และมีด้านสองด้านเป็นเส้นตรงที่สัมผัสโค้งพาราโบลาที่

จุดปลายทั้งสองของคอร์ด 

  ทฤษฎีบทของอารคิ์มีดีส (The Archimedes’ 

Proposition) ส าหรับเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส

ใดๆ ถ้าลากเส้นตรงจากจุดกึ่งกลางฐานผ่านจุดยอดไป

ตดักบัเส้นสมัผสัโค้งพาราโบลาซึ่งมีจุดปลายของฐานเป็น

จุดสัมผัสแล้วระยะจากจุดกึ่งกลางฐานถึงจุดยอดจะ

เท่ากบัระยะจากจุดยอดถงึจุดตดั 

  การพิสูจน์ทฤษฎีบทของอาร์คิมีดีสประยุกต์จาก

แนวคิดของ Swain (2013) และ ภิญโญ มนูศิลป์ โดย

ใช้วิธีการของแคลคูลัสและเรขาคณิตวิเคราะห์ (Seely, 

2014; Manoosilp, 2014) ซึ่งสามารถพิสจูน์ได้ ดงันี้  

  เซกเมนต์พาราโบลา ABV เกดิจากเส้นตรง y = 

mx + c ตัดกบัโค้งพาราโบลา y = ax
2
 เมื่อ a   0 ที่จุด 

A และจุด B โดยมีเส้นตรง y = mx + b ขนานกบัฐาน 

AB และสมัผัสโค้งพาราโบลาที่จุดยอด V ให้ S เป็นจุด

กึ่งกลางของฐาน AB และเส้นตรง SV เป็นแกนของ

เซกเมนต์พาราโบลา ABV ลากต่อเส้นตรง SV ไปทาง

จุด V พบเส้นสัมผัสโค้งพาราโบลาซึ่งลากมาจากจุด

สมัผสั B ที่ จุด C 

  ต้องการพิสจูน์ว่า VS = VC  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

           

รูปท่ี 2 แสดงการพิสจูน์ทฤษฎีบทของอาร์คิมีดีส 

 

 การพสูิจน ์

เนื่องจากจุด A และจุด B เป็นจุดตดัของพาราโบลา y = ax
2
 และเส้นตรง y = mx + c 

 

 จะได้พิกดัของจุด B คอื         (                     ,                                )                  
 

 

                     พิกดัของจุด A คอื    (                     ,                                )                
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2
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เพราะว่าจุด S เป็นจุดกึ่งกลางของฐาน AB  
  

ดงันั้น พิกดัของจุด S คอื        (      ,       + c) 

 
 

 เพราะว่าจุด S และจุด V อยู่บนเส้นตรง   x =        
 

และ เนื่องจากจุด V เป็นจุดที่เส้นตรง y = mx + b ซึ่งสมัผสักบัพาราโบลา y = ax
2
 

 

 จะได้พิกดัของจุด V คอื        (      ,      )                              -------------------- (1) 

 เพราะว่าเส้นตรง BC เป็นเส้นสมัผสักบัพาราโบลา   y = ax
2
 ที่ จุด B 

จะได้ว่าความชันของเส้นสมัผสั BC คอื      y
 /
 =        2ax 

 

                                                                   =       2a  
 

                                                          = 

              ดงันั้น สมการของเส้นสมัผสั BC คอื 
                   

                             y – (                               )    =   (                      ) (x –                     ) 
  

                             y   =   (                       ) x –  
 

 เนื่องจาก สมการของเส้นตรง SC คอื   x =         

ดงันั้น ค่า y ของจุด C คอื 
 

                             y   = (                      ) (     )–  

                             y   = – c 
 

 จะได้ว่าพิกดัของจุด C คอื      (      , – c)                                                
             

สมมุตใิห้จุด V
/
 เป็นจุดกึ่งกลางของ เส้นตรง SC  

 

 เนื่องจาก จุดปลายของเส้นตรง SC อยู่ที่จุด S      (      ,      + c) และ จุด C (      , – c)     

 

 จะได้พิกดัของจุด V
/
 คอื      (              ,                    )     

 

 ดงันั้น จุดกึ่งกลางของเส้นตรง SC อยู่ที่ จุด     V
/
  (      ,      )         ----------------- (2)               

 

              จะเหน็ว่า (1) = (2) แสดงว่าจุด V และจุด V
/
 คอืจุดเดยีวกนั  

              ดงันั้น จุด V คอืจุดกึ่งกลางของเส้นตรง SC  

              นั่นคอื VS = VC                                                                                                              

 (กรณเีส้นตรง AC ซึ่งสมัผสัโค้งพาราโบลาที่จุด A กส็ามารถพิสจูน์ได้ในท านองเดยีวกนั) 

              ผลจากการพิสจูน์ทฤษฎบีทข้างต้นจะพบว่า ABC เป็นรปูสามเหล่ียมของอาร์คมิดีสี  
 

 2. พื้ น ท่ี รู ป ส า ม เ ห ลี่ ย มแนบ ใน เ ซ ก เ มนต์

พาราโบลาของอารคิ์มีดีส 

  ให้เซกเมนต์พาราโบลา ABV เกดิจากเส้นตรง y 

= mx + c ตัด พาราโบลา y = ax
2
 เมื่อ a   0 ที่จุด A 

และจุด B โดยมเีส้นตรง AB เป็นฐานจุด V เป็นจุดยอด

และรูปสามเหล่ียม ABV เป็นรูปสามเหล่ียมแนบใน

เซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์คมิดีสี 

 ต้องการหา พ้ืนที่ของเซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์

คมิดีสี ABV 
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รูปท่ี 3 รปูสามเหล่ียมแนบในเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส 

 

 พ้ืนที่ของรูปสามเหล่ียม ABV ซึ่ งเป็นรูป

สามเหล่ียมแนบในเซกเมนต์พาราโบลาสามารถหาได้ 

ดงันี้    

 จากทฤษฎบีทของอาร์คมิดีสี จะได้ว่าจุดยอดของ

รปูสามเหล่ียม ABV มพิีกดั ดงันี้ 

 

                      พิกดัของจุด B คอื    (                     ,                                 ) 

 

                      พิกดัของจุด A คอื    (                     ,                                ) 
 

                      พิกดัของจุด V คอื    (      ,       ) 
 

 ให้ K แทนพ้ืนที่รปูสามเหล่ียม ABV 

 

 

 

                         ดงันั้น  K   =  
2

1
 

 

 

 

 

                 =  
2

1
 [                                                                                                         ]                

                 =  
2

1
 [                                                                                                   ] 

                 =  
2

1
 [                                           ] 

 

                  =                                 ตารางหน่วย                                  --------------- (3)                       
 

            นั่นคอื พ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียมแนบในเซกเมนตพ์าราโบลาเท่ากบั                                        

                    ตารางหน่วย 
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 3. พื้ นท่ีของเซกเมนตพ์าราโบลาของอารคิ์มีดีส 

  ให้เซกเมนต์พาราโบลา ABV เกดิจากเส้นตรง y 

= mx + c ตัดพาราโบลา y = ax
2
 เมื่อ a   0 ที่ จุด A 

และจุด B โดยมีเส้นตรง AB เป็นฐานและจุด V เป็นจุด

ยอด  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

รูปท่ี 4 เซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์คิมีดีส 

 

 พ้ืนที่ของเซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์คมิดีสี ABV สามารถหาได้ ดงันี้    
              

 ให้ A แทนพ้ืนที่เซกเมนตพ์าราโบลา ABV 

 เนื่องจากพาราโบลา y = ax
2
 และเส้นตรง y = mx + c ตดักนัที่จุด A และจุด B 

 

 

                      ดงันั้น   A   =                                            

 

 
 

                                     =   [c (x) + m (    ) – a (     )]    

 
 

 

                                    =   c (x)                  + m (     )                   – a (     ) 

 

                                    =                     +                       – (                                        )  

 

                                    =    

 

                                   =                                     ตารางหน่วย               --------------- (4)               

 

 

                       จาก (3) และ (4) จะได้ว่า                =  

 
 

                              ดงันั้น                             A   =   (
3

4
) K 
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 กล่าวได้ว่าพ้ืนที่ของเซกเมนตพ์าราโบลา ABV 

เท่ากบั 4/3 เท่าของพ้ืนที่รปูสามเหล่ียม ABV  
 

 นั่นคอื พ้ืนที่ของเซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์คมิี

ดสีเท่ากบั 4/3 เท่าของพ้ืนที่รปูสามเหล่ียมแนบใน    

เซกเมนตพ์าราโบลา                                                                                                                                                     

 บทแทรก ส าหรับรูปสามเหล่ียมใดๆ เส้นตรงที่

ลากจากจุดกึ่งกลางด้านๆหนึ่งและขนานกบัอกีด้านหนึ่ง

ย่อมแบ่งคร่ึงด้านที่เหลือของรปูสามเหล่ียมรปูนั้น 

 ก าหนดให้ XYZ เป็นรูปสามเหล่ียมใดๆ จุด Q 

เป็นจุดกึ่งกลางของด้าน XZ ลากเส้นตรง QR ให้ขนาน

กบัด้าน XY พบด้าน YZ ที่จุด R  

 ต้องการพิสจูน์ว่า จุด R เป็นจุดกึ่งกลางของด้าน 

YZ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

รูปท่ี 5 การลากเส้นตรงจากจุดกึ่งกลางด้านของรปูสามเหล่ียม 
 

     

 การพสูิจน ์

         ลากต่อเส้นตรง QR ให้ถึงจุด S โดยให้เส้นตรง 

QS ยาวเท่ากบัด้าน XY แล้วลากเส้นตรง YS  

         จะได้ว่าเส้นตรง QS ขนานและยาวเท่ากบัเส้นตรง 

XY   

 เนื่องจากเส้นตรง XQ และเส้นตรง YS เป็น

เส้นตรงปิดหัวท้ายของเส้นคู่ขนานที่ยาวเท่ากนั 

         เป็นผลให้เส้นตรง XQ ขนานและยาวเท่ากับ

เส้นตรง YS              

         จุด Q เป็นจุดกึ่งกลางของด้าน XZ กล่าวได้ว่า

เส้นตรง XQ ยาวเท่ากนักบัเส้นตรง QZ 

         จะได้ว่าเส้นตรง QZ ขนานและยาวเท่ากบัเส้นตรง 

YS 

         เนื่องจากเส้นตรง QZ ขนานกบัเส้นตรง YS โดย

สมบตักิารเท่ากนัของมุมแย้งภายในเส้นคู่ขนานเดยีวกนั  

         เป็นผลให้มุม ZQR มีขนาดเท่ากบัมุม RSY และ

มุม QZR มขีนาดเท่ากบัมุม RYS  

         กล่าวได้ว่ารูปสามเหล่ียม QZR เท่ากันทุก

ประการกบัรปูสามเหล่ียม RYS (มุม-ด้าน-มุม) 

         ดังนั้นจะได้ว่าเส้นตรง ZR ยาวเท่ากับเส้นตรง 

RY 

         นั่นคอื จุด R เป็นจุดกึ่งกลางของด้าน YZ                                                                                 

 

 4. พื้ นท่ีของรูปสามเหลีย่มของอารคิ์มีดีส 

  ให้ ABC เป็นรูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสซึ่งมี

ฐาน AB ร่วมกับเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีส 

ABV ซึ่งเกดิจากเส้นตรง y = mx + c ตดัพาราโบลา y = 

ax
2
 เมื่อ a   0 โดยมี ABV เป็นรูปสามเหล่ียมแนบใน

เซกเมนตพ์าราโบลา (รปูที่ 6.1) 
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                                    (6.1)                                                         (6.2)    
    

รูปท่ี 6 พ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีส 
 

 พ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียมของอาร์คมิดีสี ABC สามารถหาได้ดงันี้  

 ลากเส้นตรง y = mx + b ตดัด้าน AC และด้าน BC ของรปูสามเหล่ียมของอาร์คมิดีสี ABC ที่จุด D 

 และจุด E ตามล าดบั จากจุด C ลากเส้นตรง CG ให้ขนานกบัฐาน AB จากจุด A ลากเส้นตรง AG ให้ 

 ขนานกบัด้าน BC ตดัเส้นตรง CG ที่จุด G และต่อเส้นตรง ED พบกบัเส้นตรง AG ที่จุด F (รปูที่ 6.2)  

 จะได้ว่า ABEF และ ABCG เป็นรปูสี่เหล่ียมด้านขนาน  

 เนื่องจากรปูสามเหล่ียม ABV มฐีาน AB ร่วมกนักบัรปูสี่เหล่ียมด้านขนาน ABEF  

 จะได้ว่าพ้ืนที่ของรปูสี่เหล่ียม ABEF   =   2 เท่าของพ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียม ABV 

         เนื่องจาก รปูสามเหล่ียม ABC มฐีาน AB ร่วมกนักบั รปูสี่เหล่ียมด้านขนาน ABCG 

 จะได้ว่า  พ้ืนที่ของรปูสี่เหล่ียม ABCG   =   2 เท่าของพ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียม ABC 

 จุด V เป็นจุดกึ่งกลางของด้าน CS ของรปูสามเหล่ียม BCS จากบทแทรกกล่าวได้ว่าจุด E เป็นจุดกึ่งกลาง 

 ของด้าน BC ดงันั้นเส้นตรง BE ยาวเท่ากบัเส้นตรง EC 

 จะได้ว่า    พ้ืนที่ของรปูสี่เหล่ียม ABCG    =   2 เท่าของพ้ืนที่ของรปูสี่เหล่ียม ABEF 

 ดงันั้น      พ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียม ABC   =   พ้ืนที่ของรปูสี่เหล่ียม ABEF          

 จะได้ว่า    พ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียม ABC   =   2 เท่าของพ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียม ABV 
 

                          พ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียม ABC   =   (2) [                          ]  

 

                                                                =                                ตารางหน่วย -------- (5)                   
 

 นั่นคอื พ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียมของอาร์คมิดีสีเท่ากบัสองเท่าของพ้ืนที่รปูสามเหล่ียมแนบใน          

                  เซกเมนตพ์าราโบลา 
 

 5. ความสัมพันธ์ระหว่างพื้ น ท่ีของเซกเมนต์

พาราโบลาของอารคิ์มีดีสกบัพื้ นท่ีของรูปสามเหลี่ยม

ของอารคิ์มีดีส 

 ให้เซกเมนต์พาราโบลา ABV รูปสามเหล่ียม ABC 

และรูปสามเหล่ียม ABV เป็นเซกเมนต์พาราโบลาของ

อาร์คิมีดีส รูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสและรูป

สามเหล่ียมแนบในเซกเมนต์พาราโบลาตามล าดับซึ่งเกดิ

จากเส้นตรง 

V 

y 

x 

B 

S 

A 

y = mx + b 

y = mx + c 

y = ax
2
  

C 

 

 

 

B 

S 

A 

C 
 

 

 

 
D 

E 

 

 

 

F  

 

 

 

 
G 

 

V 

2

22

8

4)4(

a

acmacm 

2

22

4

4)4(

a

acmacm 



Naresuan University Journal: Science and Technology 2017; 25(1) 166 

 
 y = mx + c ตดัพาราโบลา y = ax

2
 เมื่อ a   0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

รูปท่ี 7 ความสมัพันธร์ะหว่างพ้ืนที่ของเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสกบัพ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียมของอาร์คิมีดสี 

 

จาก (4) และ (5) จะได้ว่า 

 พ้ืนที่ของเซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์คมิดีสี   =                                      ตารางหน่วย 

 

 พ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียมของอาร์คมิดีสี          =                                       ตารางหน่วย 
 

 

             ดงันั้น                                                             = 

 
 

 นั่นคอื  พ้ืนที่ของเซกเมนตพ์าราโบลาของอาร์คมิดีสีเท่ากบั 2/3 เท่าของพ้ืนที่ของรปูสามเหล่ียมของ   

                   อาร์คมิดีสี 

 

อภิปรายผลการศึกษา 

 

 การด าเนินการวิจัยครั้งนี้ เป็นการผสมผสานความรู้

ทางคณิตศาสตร์หลายสาขา เช่น แคลคูลัส เรขาคณิต

วิเคราะห์ เมทริกซ์และดีเทอร์มิแนนต์รวมถึงการพิสูจน์

เรขาคณิตแบบยุคลิด เพ่ือน ามาใช้ในการหาพ้ืนที่ของ

เซกเมนต์พาราโบลาของอา ร์คิมีดีส พ้ืนที่ ของรูป

สามเหล่ียมของอาร์คมิดีสีและความสมัพันธร์ะหว่างพ้ืนที่

ของเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสกับพ้ืนที่ของรูป

สามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสโดยผลจากการวิจัยมีความ

สอดคล้องกบัการพิสูจน์แบบดั้งเดิมซึ่ งใช้การพิสจูน์โดย

ใช้ระเบียบวิธเีกษียณแต่วิธีการผสมผสานความรู้ ในการ

วิจัยครั้งนี้ มีความกระชับ เข้าใจง่ายและมีประสิทธิภาพ

มากย่ิงขึ้น อย่างไรกด็ยีังมสีมบตัขิองเซกเมนต์พาราโบลา

ของอาร์คมิดีสีอื่นๆ อกีหลายแง่มุมที่น่าสนใจที่ควรน ามา

ศึกษาในแนวทางของคณิตศาสตร์แผนใหม่ในล าดับ

ต่อไป 

 

สรุปผลการศึกษาและขอ้เสนอแนะ 

 

 ผลสรุปจากการวิจัยในครั้งนี้  คือ พ้ืนที่ของเซกเมนต์

พาราโบลาของอาร์คิมีดีสเท่ากบั 4/3 เท่าของพ้ืนที่รูป

สามเหล่ียมแนบในเซกเมนต์พาราโบลา พ้ืนที่ของรูป

สามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสเท่ากับ 2 เท่าของพ้ืนที่รูป

สามเหล่ียมแนบในเซกเมนต์พาราโบลา และ พ้ืนที่ของ

รูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีสมีความสัมพันธ์กันโดยที่

เซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดีสมีพ้ืนที่เท่ากับ 2/3 

เท่าของพ้ืนที่ของรูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดีส ผลสรุป
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ดังกล่าวสามารถน าไปเป็นแนวทางในการศึกษาวิจั ย

เพ่ิมเตมิในโอกาสต่อไปได้หลายประเดน็ เช่น  ควรศึกษา

โดยการใช้สมการพาราโบลาในรูปแบบอื่นๆที่มีแกนของ

พาราโบลาและจุดยอดอยู่ในต าแหน่งที่แตกต่างออกไป 

ควรมีการวิจัยต่อยอดเกี่ยวกับการหาพ้ืนที่และจุดเซน

ทรอยด์ของเซกเมนต์พาราโบลาของอาร์คิมีดิสโดยใช้

นวัตกรรมหรือเทคโนโลยีทางคณติศาสตร์ตลอดจนควรมี

การศึกษาวิจัยเกี่ยวกับสมบัติของเส้นออยเลอร์ในกรณีที่

เส้นดังกล่าวเกิดขึ้นภายในรูปสามเหล่ียมของอาร์คิมีดิส 

เป็นต้น 
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